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8 Mihăilescu’s Ideal . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 97
8.1 Definitions and Main Theorems . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 97
8.2 The Algebraic Number .x � �/� . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 100
8.3 The qth Root of .x � �/� . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 102
8.4 Proof of Theorem 8.2 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 104
8.5 Proof of Theorem 8.4 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 106
8.6 Application to Catalan’s Problem I: Divisibility of the

Class Number . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 109
8.7 Application to Catalan’s Problem II: Mihăilescu’s
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