Wolter/Dahn: Analysis Individuell (¢)Springer 2000 181

Kapitel 7
Differentialrechnung fiir Funktionen einer Verédnderlichen

7.1 Ableitung

Definition. (Differenzierbarkeit, Ableitung, Differentialquotient) 7/1/3
f ist an der Stelle a (oder kurz in a) differenzierbar
= f ist in einer Umgebung U(a) definiert, und es existiert glcliré W.

Der Limes heift (falls er existiert) erste Ableitung oder Differentialquotient von f in a.

Bez. f'(a) = %(a).

Definition. (rechtsseitige bzw. linksseitige Differenzierbarkeit) 7/1/5

f istin a rechtsseitig bzw. linksseitig differenzierbar
= Es gibt eine Umgebung U(a), sodal f in U(a)N{z:2z >a} bzw.in

Df
U(a)N{z :z < a} definiert ist, und es existiert
lim fx) = fla) bzw. lim f@) = fla) f(a)'
v>a - e<a T TQ

Die Limites heiflen (falls sie existieren) rechtsseitige bzw. linksseitige Ableitung der Funk-
tion f.
Ubungsaufgaben

1. (a) Zeigen Sie, da8 fiir eine in a differenzierbare Funktion f im allgemeinen
nicht gilt:  f'(a) = lim M.

r—a |x — al

(b) Man gebe ein Beispiel dafiir an, daf§ die obige Gleichung erfiillt ist!
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