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Kapitel 5
Reelle Funktionen

5.3 Elementare Funktionen

Definition. (cos, sin)
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Satz 5.16 sin wund cos haben folgende Figenschaften:

) sin und cos sind in R definiert, sin0 =0, cos0 = 1.
(2) sin ist ungerade und cos ist gerade.
(3) sin(x +y) =sinx-cosy 4+ cosz -siny (= sin2zx = 2sinxcosx).
(4) cos(x +y) =cosx-cosy —sinz -siny (= cos2x = cos®x — sin’ x).
(5) sinm—sinyzQ-sinx;y ~cosx—£y.
(6) cosz —cosy = —2-sinx;y -sinx;—y.
(7) sin’z +cos’z =1 (= |sinz|,|cosz| < 1).
(8) sin und cos sind stetig.

Bemerkung. Mit Hilfe der Additionstheoreme lassen sich weitere Eigenschaften fiir
sin und cos herleiten.

(1) Esgilt cos?z+sin’x =1 speziell fiir z = g Wegen cos = 5 =0 ist sinZ% =1
Weiterhin ist sinz > 0 fir z € (0,2). Folglich ist sm% =1
= T LT = . T _ginZ.gint = —
(2) cosm = cos (2 + 2) €os 5 - cos g —sin 5 -sin 5 1 usw.
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