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Kapitel 2
Reelle Zahlen

2.2 Rechnen mit reellen Zahlen

Satz 2.2 Fir alle reellen Zahlen a,b,c gilt:

(0)

(10)

(11)

(12)

0<1.

nicht (a < a).

Wenn

a<b und b<c, so a<ec.

2/2/3

(Irreflexivitit)

(Transitivitit)

Fiir jedes a,b gilt: a <b oder a=1b oder b< a. (Konnexitit)

Bemerkung. Die Eigenschaften (1) — (3) sind die Aziome fiir die irreflexzive Ordnung.

Es gilt genau eine der drei Beziehungen: a <b, a =10, b < a. ( Trichotomie)

Wenn

Wenn
Wenn
Wenn

Es qilt
Wenn
Wenn
Wenn

Wenn
Wenn

Wenn
Wenn
Wenn

Wenn

0<l
n

Wenn

a<b, so at+c<b+ec

(Monotonie der Addition)

a<b und ¢>0, so a-c<b-c,

a<b und ¢<0, so a-c>b-c.

a<b und c<d, so a+c<b—+d.

Ist zusdtzlich a < b oder ¢ <d, soist a+c<b-+d.

a<b <= —-b< —a.
0<a und 0<b, so 0<a-b,

0<a und b<0, so a-b<0,
a<0 und b<0, so 0<a-b.

0<a, so O<l,

a

a <0, so l<0.
a

0<a<b, so 0<l<l,
b " a

a<0<b, so é<0<l,

a<b<0, so l<l<0.
b " a

0 < a, dann gibt es natirliche Zahlen m und n, so daff 0 <a <m und

< a.

a+b

a<b, so a<a2 < b.

Ubungsaufgaben

6. Man bestimme die jeweilige Menge der reellen Zahlen z, die die folgenden Un-
gleichungen erfiillt:

(2) 32

+2

>x+1 (b) 241

+3 3r—3

3r—3 2 1
22 +1 ©) 41> 9
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