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Kapitel 5
Reelle Funktionen

5.3 Elementare Funktionen

Satz 5.16 sin und cos haben folgende Figenschaften : 5/3/47
(1) sin und cos sind in R definiert, sin0 =0, cos0 = 1.
(2) sin ist ungerade und cos ist gerade.
(3) sin(z+y) =sinz-cosy +cosx -siny (= sin2z = 2sinzcosz).
(4) cos(x +y) =cosx-cosy —sinz -siny (= cos2x = cos? x — sin®x).
(5) sinx—sinyzQ-sinx;y -cosx;—y.
(6) cosx —cosy = —2-sinx;y -Sinx;y.
(7) sinz +cos’z =1 (= |sinzl|,|cosz| <1).
(8) sin wund cos sind stetig.

Kapitel 6
Der n-dimensionale euklidische Raum R"; Funktionen mit meh-
reren Verinderlichen

6.2 Funktionen mit mehreren Verianderlichen

Definition. (Grenzwert) 6/2/8
Sei f:IM; — My, a ein Haufungspunkt von D(f) und c¢ € M,.
f besitzt in a den Grenzwert c

= Fiir jedes € >0 gibt esein 0 > 0, so daB fiir jedes = € D(f) mit = # a gilt:

Wenn o(x,a) <9, so o(f(z),c) <e.
Bez.: lim f(z) =c¢ oder f(z)—c.
Ubungsaufgaben

7. Zeigen Sie fiir T = (z,y) und 0= (0,0):
2 — 4/ 4
(a) lim fovayte

z—0 xy s
(b) lim SREY) _

z—0 Ty
(@) lim S2EY) g

z—0 X

[Fiir (b) und (c) benutze man die Ungleichung |sinz| < |z| < |tanz| fiir ,kleine® z.]
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