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Kapitel 9
Integralrechnung fiir Funktionen einer Verinderlichen
9.2 Das bestimmte (Riemann-) Integral

Satz 9.5 Essei [ in I =[a,b] definiert und beschrinkt und 3,3',3,,3o seien belie- 9/2/6
bige Zerlegungen von 1. Dann gilt:

(1) S;(3) < S¢(3).

(2) (b—a)-inf f(z) < S(3) und S;(3) < (b—a)-sup f(z).

zel zel

(3) Ist 3 eine Verfeinerung von 3, dann gilt S;(3) < S;(3") < Ss(3') < Sy(3).

(4) Es ist stets S;(31) < S7(39)-

Kapitel 10
Ausblicke auf die Integralrechnung fiir Funktionen mit mehre-
ren Verdnderlichen

10.1 Doppelintegrale

Satz 10.1 FEs sei f in D definiert und beschrankt und 3,3, 3, 3o seien beliebige 10/1/3
Zerlegungen von D. Dann gilt:

(1) S;(3) < 5¢(3)-
2) D-inf f(z) <S;(3) und S;(3) < D-supf(z).

2) zeD zeD
(3) Ist 3 eine Verfeinerung von 3, dann gilt S;(3) < S;(3') < Sr(3) < S4(3)-
(4) Es ist stets S;(31) < Sy(32).

Beweis. Den Beweis fithrt man vollig analog wie zu Satz 9.5. [
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