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Kapitel 3
Folgen von reellen Zahlen

3.1 Konvergenz von Folgen

Satz 3.10 (FEigenschaften konvergenter Folgen) 3/1/43
Es seien (ay), (b,) konvergente Folgen und ¢, d seien reelle Zahlen. Dann gilt :
(1) (c-ay) ist konvergent und lim(c- a,) = c-lima,.
(2) (an + by) ist konvergent und lim(a, + b,) = lima,, + lim b,.
(3) (an-by) ist konvergent und lim(a, - b,) = lima,, - lim b,.
(4) Sind alle b, # 0 wund ist limb, # 0, dann ist (L) konvergent und

1 1 o
fim E limb,,
(4') Sind alle b, #0 wund ist limb,, # 0, dann ist (%) konvergent
a, _ lima, !
und lim b = Timb.
(5) (lan|) ist konvergent und lim |a,| = |lim a,|.

(6) Ist a, <b, firjedes n, dann ist lima, <limb,.
Ist insbesondere a, < d bzw. d <b, firjedes n, dann ist lima, <d
bzw. d <limb,.

Kapitel 5
Reelle Funktionen

5.2 Stetigkeit

Satz 5.3 (Folgenstetigkeit) 5/2/14

Es sei a € D(f). Dann gilt:
f st in a stetig gdw fir jede Folge (x,) mit z, € D(f) gilt:
Wenn  lim z, = a, so lim f(x,) = f(a).

Satz 5.4 (Stetigkeit der rationalen Operationen) 5/2/17
Summe, Differenz, Produkt und Quotient von stetigen Funktionen sind stetig.

Beweis. Mit Hilfe von Satz 5.3 erhélt man die Behauptung unmittelbar aus den Grenz-
wertsétzen fiir Folgen.
Wir skizzieren den Beweis fiir die Summe. Es sei z,, — a. Dann ist

(f +9)(@n) = f(xn) + g(xn) — fla) +g(a) = (f +g)(a). O
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