Wolter/Dahn: Analysis Individuell (¢)Springer 2000

Kapitel 4
Unendliche Reihen; Potenzreihen

4.1 Konvergenz von Reihen

Definition. (Konvergenz von Reihen)

> a; konvergiert (gegen a) 5 (S,) konvergiert (gegen a).
i=0

Bez.: lim S, =a = Zai.
i=0
a heiflt dann Wert oder Limes der Reihe.

Satz 4.6 (Leibniz—Kriterium)
Ist Zai alternierend und lima; =0 und (|ai|)izo,1,2,.. monoton fallend,

dann ist Zai konvergent.

Satz 4.9 (Wurzelkriterium)
Es sei (a;) eine beliebige Folge. Dann gilt:

(1) Existiert ein ¢ mit 0 < q <1, so daf fir jedes i gilt: \/|a;| <gq,
dann ist Zai absolut konvergent.

(2) Ist v

a;| > 1 fir alle i, dann ist Zai divergent.

Satz 4.10 (Quotientenkriterium)
FEs sei a; # 0 fir jedes i. Dann gilt:

(1) Existiert ein q¢ mit 0 < q <1, so daf fir jedes i gilt: —aifl <q

b
(2

dann ist Z a; absolut konvergent.

(2) Ist |“tL

> 1 fir jedes i, dann ist Zai divergent.

(2

Ubungsaufgaben

25. Untersuchen Sie die folgenden Reihen Z a, auf Konvergenz:

n=1
_(n+1)"
(a'> an_ n"'H 9
— (1) R
(b) a,=( )an+b’ a€R, a>0,

(c) an:(a—l—l> , a€R.
n

Formulieren Sie das jeweils benutzte Konvergenzkriterium.
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