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Kapitel 5
Reelle Funktionen

5.4 Stetigkeit der Grenzfunktion bei Folgen und Reihen von
Funktionen

Satz 5.20 (Reelle) Potenzreihen konvergieren in jedem abgeschlossenen Teilintervall
thres Konvergenzbereiches gleichmdjfsig.

Kapitel 9
Integralrechnung fiir Funktionen einer Verédnderlichen

9.9 Integrierbarkeit der Grenzfunktion bei Folgen und Reihen
von Funktionen

Satz 9.24 (Integrierbarkeit der Grenzfunktion)

Sei a < b, I = [a,b] und (f,) eine Folge von Funktionen, die in dem Intervall I
definiert sind. Dann gilt:

(1) Konwvergiert (f,) in I gleichmdiffig gegen die Funktion f und sind alle f, in
I integrierbar, dann ist f in I mtegm'erbar und es st
b b

/f(x)da::/ hm folz x—q}Lrgo/fn

(Vertauschbarkeit des Limes mit dem Integral)

(2) Konvergiert > fa(z) in I gleichmifig gegen die Funktion f und sind alle

fn i 1 mtegm'erbar dann ist f in I antegrierbar, und es st

/f dm—/an dx_Z/fn

a n=0

(Vertauschbarkelt des Integrals mit der unendhchen Summe)

Beweis. Der Beweis ist nach den Sétzen 5.20 und 9.24(2) trivial.
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