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Kapitel 2

Reelle Zahlen

2.1 Eigenschaften der reellen Zahlen — Axiome

II. R ist ein geordneter Korper 2/1/2

(d.h., in R gelten zusitzlich die folgenden 5 Eigenschaften:)

(1) Wenn z <y und y <z, so x<z. (Transitivitit)
(2) Wenn z <y und y <z, so x=y. (Antisymmetrie)
(3) Fiir jedes z,y € R gilt: = <y oder y < x. (Linearitit)
(4) Wenn <y, so z+z<y+z. (Monotonie der Addition)
(5) Wenn 0 <z und 0<y, so 0<zx-y.

Bemerkung. Aus (3) folgt sofort die Reflexivitit, d.h. fiir jedes z gilt: =z < z.
Die Eigenschaften (1) — (3) sind die Aziome der reflexiven Ordnung.
(4) konnte auch abgeschwéicht werden zu

(4) Wenn 0<z und 0<y, so 0<z+y.

Es 1483t sich leicht nachweisen, dal =z <y <= 0<y—x.
Wie iiblich ist y > = eine andere Schreibweise fiir = < y.

2.2 Rechnen mit reellen Zahlen

Definition. Seien a,b € R. 2/2/19
ol = { a, falls a >0,
Df | —q, falls a<O0.

Bez.: |a| heifit Betrag oder Absolutbetrag von a, und
|a — b| heifit Abstand zwischen a und b.

Satz 2.7 (Dreiecksungleichungen)

Fiir alle a,b € R gilt:
(1) |a+0b| < |a]+ 0]
2) |lal = (bl < a—b].
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