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Kapitel 9
Integralrechnung fiir Funktionen einer Verinderlichen

9.5 Mittelwertsitze der Integralrechnung

Satz 9.15 Seir a <b, und seien f,g in I integrierbar. Dann gilt: 9/5/0
b

(1) Wenn f(z) >0 firjedes x €1, so ist /f(x) dr > 0.

b b
(2) Wenn f(z) < g(x) fir jedes x € 1, so ist /f(:zc) dr < /g(x) dx.

Satz 9.16 ( Frweiterter 1. Mittelwertsatz der Integralrechnung) 9/5/4

Sei a < b, seien f,g in I = [a,b] integrierbar, und g wechsle in I mnicht das
Vorzeichen (d.h., g(z) >0 firalle z € I oder g(z) <0 fiiralle z €1).
Dann gibt es ein p € R mit 1n§f(x) < p <sup f(x), so dafs

z€ xel

/bf(x)'g(ﬁ)da? = u-/bg(x)dx.

Korollar. (1. Mittelwertsatz der Integralrechnung) 9/5/6

Voraussetzungen tber a, b, f, g, p1, o wie im Satz 9.16. Dann gilt:
b
(1) Ist g =1 dann gibt es ein p mit puy < p < pz, so daff /f(:c) dx =p-(b—a).

(2) Ist f in I stetig, dann gibt es ein £ € I, so dafs
b b
[ 1@)- gy de = £(€)- [ glw)da.
Schwerpunkte fiir die Wiederholung von Kapitel 9

e Mittelwertsitze der Integralrechnung (Satz 9.16 + Korollar, zusétzlich auch Satz
9.15),
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