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Kapitel 3
Folgen von reellen Zahlen

3.1 Konvergenz von Folgen

Definition.

(1) (an) konvergiert (oder ist konvergent) in R

5 Es existiert ein a € R, so dafl (a,) gegen a konvergiert.

(2) (an) divergiert (oder ist divergent) in R

= (ap) ist nicht konvergent in IR.

Satz 3.3 Jede konvergente Folge ist beschrinkt.

Satz 3.4 Jede beschrdnkte Folge besitzt wenigstens einen Hdaufungspunkt.

Definition. (Limes superior, Limes inferior)
Es sei (a,) eine beschrinkte Folge von reellen Zahlen und H(a,) die Menge aller
Héufungspunkte (oder Limites von konvergenten Teilfolgen) von (ay,).

lim sup a, ( = n@o an) = sup H(ay).

n—oo

sup H(a,) heiBBt Limes superior oder oberer Limes von (a,) [= grofter Hiufungspunkt
in H(a,)].

lim inf ay, ( = nli_rglo an) = inf H(ay,), .

inf H(a,) heifit Limes inferior oder unterer Limes von (a,) [:= kleinster Hiufungspunkt
in H(ay,)].

Ubungsaufgaben

6. Zeigen Sie: Fiir beschriankte Folgen (a,) von reellen Zahlen sind die nachfolgen-
den Bedingungen &dquivalent:

(a) (an) ist konvergent,
(b) (a,) besitzt genau einen Haufungspunkt,

(c) lim a, = lim a,.
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